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Limites e Continuidade

Exercicio 1. Calcule ou prove que nao existem os seguintes limites:
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Exercicio 2. Seja f: Dy C R? — R a func¢do definida por f(z,y) = (m2 + y) sin <)
ry
a. Justifique que nao existe lim lim f(z,y) e ndo existe lim lim f(x,y).
z—0 y—0 y—0 =—0
b. Prove que existe limite da func¢ao no ponto (0,0).

Exercicio 3. Estude a continuidade das seguintes fung¢oes nos pontos indicados:

22 sin(y)
a) f(z,y) = { z? + yy2 se () #(0,0) no ponto (0,0).

0 se (z,y)=(0,0)

x—1)%y2
b)g(:r,y){ @i_l)lz?fyzw se (z,y) # (1,0)
0 se (z,y)=(1,0)

{ o se (z,y) # (0,0)

no ponto (1,0).

22 + 12 no ponto (0,0).

c) h(z,y) =
) hiay) 0 se (z,y)=1(0,0)



Exercicio 4. Determine o valor do parametro real o de modo que a seguinte fungao tenha limite
no ponto (1, 1)

x_
M—i—a se x>0,y>0ey#=x

_ Tty
f ('T7y) - .’I}2 +1 .
5 — « caso contrario
y-+1
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Exercicio 5. Seja f: Dy C R? — R a funcdo definida por f(z,y) = o
rTy

a. Considere, para m € Re k € N o conjunto Ay, = {(x,y) €EDy:y= m:z:k}
Calcule para cada par (k,m) € NxR, o limite de f no ponto (0,0) relativo ao conjunto Ay .

b. Considere o conjunto X = {(z,y) € Dy :y = —x + 2} .
Calcule o limite de f no ponto (0,0) relativo a X.

¢. Que pode concluir sobre a existéncia de limite de f no ponto (0,0)?

Exercicio 6. Considere a funcio f : R? — R definida por
1

fley)={ k+e [P+ —4 o 224,254
) se 2 4+y? <4

Determine o valor de k de modo a que a funcio seja continua em R?.

Exercicio 7. Verifique se as seguintes funcdes sio prolongaveis por continuidade a R?:
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(b) f(z,y) = (;”j’yz) () f(z,y) =
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Exercicio 8. Seja f : Dy C R? — R a fungao definida por f(z,y) =

prolongéavel por continuidade a R?? Em caso afirmativo determine esse prolongamento.

Exercicio 9. Determine os pontos de descontinuidade da funcdo definida por
2

Y
) 2 se c#£0ex#1
f(w,y)— 1+y se =0
Y se v =1

Exercicio 10. Considere a fun¢io f: Dy C R? — R definida por f(z,y) =

a. Determine o dominio de f e represente-o geometricamente.

b. Defina analiticamente a fronteira de Dy e indique, justificando, se Dy é um conjunto
aberto e/ou fechado.

c. Justifique se f é prolongavel por continuidade ao ponto (0, 1).



