Algebra Linear — 2009/2010 — 2° semestre

Folha n° 2 — Exercicios sobre os capitulos 2 e 3: Sistemas de equacdes lineares e
determinantes

I -1 2 -1
1. Considere A=|-1 0 O0|,xeReB=|0 |,feR.
2 0 « B

a. Determine os valores de « para os quais A4 ¢ invertivel.

b. Considere @ = 4. Calcule o determinante da matriz C =2A4".

c. Discuta, em fungdo de & e de [, o sistema AX = B.

1 21 0 1
. 1 1 0 —a
2. Considere 4 = ,aeRe B= ke R
01 2 =2 —
1 22 0 k

a. Discuta o sistema 4X = B em fungao dos valores de a ¢ de £.

b. Calcule o determinante da seguinte matriz C:

2 21 0
21 0 =2
C =
o1 2 =2
2 2 2 0
3. Considere o sistema:
X, +2x, = a
(S) 1x, —3x, = 0, coma,b,k eR.
x, +2x, +kx, = b

a. Determine os valores de a, b € k para os quais o sistema (S) € possivel.
b. Determine as solugdes do sistema homogéneo associado a (S) para k = 2.



2 2 2 0
4. Considere 4=|—-2 5 al|,aeRe B=|1|,keR.
8 1 4 k

a. Discuta o sistema 4AX = B em funcao dos valores de a e de k.

b. Resolva o sistema AX =B paraa=2¢ k=-1.

5. Seja o sistema AX = B com 4 equagdes a 5 incognitas, possivel e indeterminado
com grau de indeterminagdo igual a 2. Indique, justificando, a caracteristica da
matriz A.

6. Seja o sistema AX = B, onde 4 ¢ uma matriz quadrada de ordem » que verifica:
A= A". Sabendo que X e X®sdo solugdes do sistema AX = B, prove que

XO=4x" - X®¢ solugdo do sistema homogéneo associado ao sistema
AX =B.

7. Seja A uma matriz quadrada de ordem 7 e invertivel. Prove que ‘A*I‘ = |A|_1 .

8. Sejam A4, B e C matrizes quadradas de ordem n. Sabendo que: |A + B| =2,

C|=3
e XA+ XB = C, determine a matriz X e calcule |X | .



