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Licenciatura em MAEG

Ficha de exercicios n°10

. Seja f : R — R uma funcao duas vezes diferencidvel em R e considere a fungao
g:R? = R tal que g(z,y) = f(z + \y) + f(xz — \y), para A € R\{0}. Prove que
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. Sejam f:R —Reg:R — R funcdes de classe C? e seja h : R? — R tal que

h(z,y) = f(zy) — g (g) :

X

Mostre que, no dominio em que esta definida, se tem
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. Escreva a férmula de Taylor de ordem 1 para a fungado f(z,y) = sen(x)sen(y) no

ponto (0,0) com resto de Lagrange.

. Escreva a férmula de Taylor de ordem 1 para a fungao f(z,y) = no ponto

Y+
(1,0) com resto de Lagrange.

. Determine os extremantes e correspondentes extremos das fungoes assim definidas:

(a) fla,y) = (z° +y°)eY;

(b) f(z,y) = 2% + 4oy — y? — 82 — 6y;
(c
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z,y) = wsen(y);
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. Estude se o ponto (—i, %, 0) é ou ndo extremante da funcdo f(z,y, z) = 2%+ 2y%x +
y4 + 22

. Considere a € R\{0}. Determine, em fungao de «, os pontos criticos da fungao f

definida por:
z? — ozy2 +x

f(xayvz) = Tv

indicando, para cada um deles se é um maximizante, minimizante ou ponto de sela.



8. Determine, em funcdo de 3, os extremantes da funcao f : R? — R tal que:
f(z,y,2) =xy +xz — 2> — y* — Ba.
9. Seja f : R? — R a funcio definida por:
fla,y) = v,
Determine os pontos criticos de f e classifique-os.
10. Considere a funcio f : R? — R definida por f(z,y) = (z —y)? — 2* — y*.

(a) Prove que os pontos criticos de f sao (1,—1),(—1,1) e (0,0).

(b) Indique, justificando, se os pontos (1,—1) e (—1, 1) sao extremantes da fungao

f e, caso sejam, determine o valor do respectivo extremo.

(c) Prove que o ponto (0,0) nao é extremante da fungao f.



