Andlise Matematica II

LISTA 3

(1) (a) Prove que se > a, é absolutamente convergente, entdo Y. a2
também é absolutamente convergente.
(b) Dé exemplos de a,, tais que:
(i) > a2 é absolutamente convergente e Y a,, diverge.
(i) 3" a, é simplesmente convergente e Y a2 diverge.
(iii) > a, é simplesmente convergente e > a2 é absolutamente

convergente.

(2) Seja u, uma sucessao convergente tal que u,uy+1 < 0, n € N.
(a) Indique lim u,,.
(b) Prove que se [“2] <1, n € N, entdo ) uy, é convergente com

soma entre u; e uj + us.

(3) Ler capitulos I11.2.4, V.2.2 e IV.2.1 de Campos Ferreira, Introdug¢ao

a Andlise Matemdtica.

(4) Estude a convergéncia pontual e uniforme das seguintes sucessoes de

fungGes nos intervalos dados:

TL.Z‘Z
(@) fule) = ot em R
(b) fulw) = = em [0.1]
(©) falz) = nj—xx? em]—1,1[e R

on2x?

(d) gn(z) = [T on2a? em [—3,400] e [3,400]
(©) fale) = 75 em ] =00, —1] e [1 40|
(f) fn(z) =nsin <$ - 1) em R

5) Dada a sucesao fp(z) = na:e*”ﬁ, mostre que
(

i < / 1 fn<x>dx> a3 1 (ngrfw fn<x>) dz.

Que conclusao pode tirar acerca da convergéncia uniforme de f, em
[0,1]?

(6) Seja f, a sucessao de fungoes definida por

na:2

fn(x> = 1+ nz

1




(a) Calcule o limite pontual de f,, no intervalo [0,1] e indique se a

convergéncia é uniforme nesse mesmo intervalo.
1
(b) Calcule lim fn(x)dz.
n—-+00 0

(7) Estude a convergéncia uniforme das seguintes séries nos conjuntos

indicados:
+o0 xg
—_— -1,1
® 3 gz em L1
—+oc0

(b) > x(1—=2)" em [0,1]

n=0



