Instituto Superior de Economia e Gestao
Anilise Matematica I
Licenciatura em MAEG
2°Semestre 2006/2007
Epoca Normal: 4 de Junho de 2007

Duracgao: 2 horas

Justifique cuidadosamente todas as suas respostas.

(4,0) 1. Considere a sucessao u, cujos termos iniciais sdo:

13,17

11 115
=,2.0,2
7274707

2 57072717671767

1
747870a27§7 07
(a) Escreva o termo de ordem geral da sucessdo u,, e indique o conjunto dos sublimites de wu,,.

(b) Sendo A = {uy, : n € N}, calcule int(A), fr(A) e o conjunto dos pontos de acumulagao de A.

(2,5) 2. Calcule a drea da figura plana limitada pelos graficos das fungoes f e g, fungdes definidas por
f@)=z+1 e glx)=(@@-1>%

(5,0) 3. Seja f: R — R funcao tal que

= [y sin(t)dt se x>0
fle)=4q k sex=0
e sex <0

x

(a) Calcule o valor de k de forma a que f seja continua no ponto z = 0.
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(b) Mostre que para z > 0 é valida a seguinte igualdade: f(x) =

(¢) Indique, justificando, o valor l6gico da seguinte proposigao:
de €)2m, 4x]: f'(c) = 0.
(3,5) 4. Considere a fungao real de varidvel real definida por f(z) = sin(x) — cos(x).
(a) Mostre que, para todo z € [0, 2], 1 < f'(z) < V2.
(b) Utilize o teorema de Lagrange e o resultado da alinea anterior para mostrar que, para todo z € [0, 5],

—1+2 < f(z) < -1+ V22

(2,5) 5. Estude a convergéncia do seguinte integral impréprio:
o0 1

——dx.
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(2,5) 6. Seja f: R — R uma fungdo continua tal que f(z) > 0, para todo x € R. Considere ® : R — R fungéo tal

que

Prove que ® é crescente em todo o seu dominio.



