Andlise Matematica II

LISTA 6

(1) Considere
X = {(z,y) € R?: xy > 1}.

(a) Dé um exemplo de uma sucessao de pontos em X que convirja
para um ponto fora de X.
(b) Poderia encontrar uma sucessao de pontos que nao pertencem

a X convergente para um ponto de X7

(2) Ler capitulo 3.2 de Campos Ferreira, Introdu¢ao a Andlise Ma-

temdtica

(3) Calcule ou prove que nao existem os seguintes limites:
x
(a) lim Y

(2,9)—(0,0) /a2 4+ y?
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b)  lim 1Y
(z,y)—(0,0) T — Y
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(x,ylfin(om z® + (y — 22)?
Sty -1
(z,9)—(0,1) 3x3 + 93 — 1
log?(x + y)

(z,)—(1,0) sin(log(z + y))

(4) Seja f: R? — R tal que

(d)

()

(f)

1,2

flz,y) = o

(a) Determine o dominio D de f.
(b) Para cada m € R e cada k € N seja

Agm = {(z,y) € D: y = ma*}.

)

Calcule, para cada par (k,m) # (1,—1) o limite de f no ponto
(0,0) relativo ao conjunto Ay .

(c) Considere o conjunto
B={(z,y) €D:y=—a+2%}

e calcule o limite de f no ponto (0,0) relativo ao conjunto B.
(d) Que pode concluir sobre a existéncia de limite de f no ponto
(0,0)?



(5) Determine o € R tal que f tenha limite no ponto (1,1), onde

2241
y?+1

V=Y
Yo 4, sex>0,y>0eyF#x
f(w,y):{ iy

Q, c.c.

(6) Mostre que nao existe

24 (r — 1)z + 22
(zy,2)—(1,1,0) 1—xy+20
(7) Considere a fungao f(x,y) = xlog(zy).

(a) Determine o dominio D de f e indique, se possivel, uma sucessao
no dominio de f cujo limite nao pertence ao dominio de f.

(b) Mostre que para qualquer semirecta S colocada na origem e con-
tida no dominio de f, o valor do limite de f na origem relativo
ao conjunto S é sempre 0 mesmo.

(c) Prove que nao existe lim, 0,0y f (7, ¥).

Sugestdo: Estude o limite relativo ao conjunto

{(z,y) € D: y=e ).



