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Rapidez de resolucao é um factor a ser testado

(1) Diga, justificando, qual o conjunto dos sublimites da sucessao

cujos termos iniciais sao: 1,1,2,1,2,3,1,2,3,4, ...

(2) Calcule
(a)

/tgxda:

. [ sint®dt

M T

w0 [ sint? dt

(¢) O comprimento do gréfico de f(z) = “£= no intervalo
[—1,1].

(b)

(3) Considere a fungao f diferencidvel num intervalo I contendo os
pontos —1 e 1, e p(z) = f(cosx) f(sinz).
(a) Diga qual o dominio de diferenciabilidade de ¢ e calcule
¢'(a) para um ponto a que verifique tga = 1.

(b) Se f é duas vezes diferenciavel, quantas raizes tem a fungao
/!

@ .



(4) Para cada a, 8 > 0 calcule (se existir)
xa
Cla, ) = sup 5,
e use esse resultado para determinar o valor l6gico das seguintes
proposigoes:
® Vo 5503050V0s0 2% < CeP?.
+oo o

® Voso J, %€ " dx converge.

(5) Seja f: [0,+00[— R tal que
f(0) =0, $l_1)riloof(x) = +00, Vs f'(z) >0.

Mostre que a funcao inversa f~! existe e é integravel no inter-

valo [0, b] para qualquer b > 0, e que

f(if) T
/0 St dt = o f (x) — / F(t)dt,

para todo x > 0.

Sugestao: Considere a substituigao de varidveis t = f(y).

(6) Uma funcao f: I — R num intervalo fechado I C R diz-se de
variacao limitada em I sse existe C' > 0 tal que para qualquer

partigdo {zo, ..., z,} do intervalo I verifica-se

> |flws) = flain)l < €.

(a) Para I = [a,b] dé um exemplo (justificando) de uma fungao
de variacao limitada e de outra que nao seja de variacao
limitada.

(b) Considere as fungoes f e g de variacao limitada em I. De-
cida se f 4+ g e af também sao de variacao limitada em I,
onde o € R.



