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’Justiﬁque cuidadosamente todas as respostas que apresentar‘

. (38 valores) Calcule os seguintes limites, caso existam:

(a) lim /2" + 1; (b) limn® (V2" +n— V27 +3).

. (2 valores) Considere uma sucessao que verifique
VnelN, 0<ap<ant1 <1

(a) Indique o conjunto dos limites de todas as sucessoes que satisfazem esta condicao.

(b) Indique o supremo e o infimo do conjunto de termos de uma tal sucessdo. Esse
conjunto tem maximo? e minimo?

. (3 valores) Seja a € R, uma constante e seja f : R +— R a fungao definida por
21
z*sin = + ax, se x # 0;
flx) = { ’

0, se x = 0.
(a) Mostre que f é derivavel em todo o seu dominio e determine a fungao f'(z);
(b) Estude a fung¢ao = — f’(x) quanto & continuidade.
. (3 valores) Considere a funcao

1—=x
1+

flz)=(2>-1)In

(a) Determine o dominio de f.

(b) Faga o estudo da fungao e represente-a graficamente.

. (8 valores) Calcule os integrais
1 5 ™
(a) / zt (1+ :v5) dz, (b) / e’ sinz dz.
0 0
. (3 valores) Seja a €]0, +o00[, uma constante e considere a fungao
1
flx) = / t“sin(tz) dt, x eR.
0

(a) Mostre que f(z) = xl% Jo t*sint dt;
(b) determine f'(z).

. (3 valores) Estude a convergéncia do integral

+o0o
xT
—— _dx
0o Vaetl4ga-l

em funcao do valor do parametro a.



