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(1) Seja f: [a,b] — R continua tal que f([a,b]) C [a,b]. Mostre que existe ¢ € [a, b] tal

que f(c) =c.
Sugestao: Use a fungao auxiliar p(z) = f(z) — =.

(2) Seja f: R — R continua e tal que a sua restricao a Q é nula (i.e. f|g =0). Diga
qual a restrigio de f a R\ Q (i.e. flr\g)-

(3) Considere uma fungao g: [0,1] — R continua. Prove que:
(a) Nao hé nenhuma sucessao x,, em [0, 1] tal que g(x,) = n.
(b) Se ha uma sucess@o x,, em [0, 1] tal que g(z,) = 1/n, entao existe ¢ € [0, 1]
que satisfaz g(c) = 0.

(4) Determine o dominio de diferenciabilidade e calcule as derivadas de cada uma das
seguintes fungoes:
(8) @ — tg(x) — @

T — earctg x

2
€T — elog T

(5) Considere a fungio ¢: R — R dada por

eil/xz, x#0
0, z =0.

p(z) =

(a) Mostre que ¢ é diferenciavel em R.

(b) Determine a equagao da recta tangente ao grafico de ¢ no ponto (a, ¢(a)).
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(6) (*) Diga em que pontos a fungao f: R — R é diferencidvel, onde

2
f(z) = z“+1, z€Q
2z, z € R\ Q.

(7) Calcule, se possivel, as derivadas laterais p/(07) e p/(07) de pu: R — R definida
por

1+e+l/a:7 z#0

0, xz=0.

pz) =

(8) Sendo f: R — R diferencidvel, calcule, em funcao de f’, (arctg f(x) + f(arctgx))’.

(9) Considere a funcao 6: R — R dada por

0(x) = a+bx, <0
arctg %, x>0
(a) Diga se 0 ¢é diferencidavel em 1 e, em caso afirmativo, escreva a equacao da
recta tangente ao gréafico de 6 nesse ponto.
(b) Determine os valores de a e b para os quais 6 é diferenciavel.
(c) Defina ¢’ e diga se 8 € C'(R).



