Analise Matematica II1

LISTA 10

(1) Seja f: E — R mensurdavel com E € M tal que m(E) < +oc.

Considerando a fungdo w: R — R dada por

wx)=m{y e E: fly) >x}),

determine:

a) limy oo w(z)

b) limy,—, oo w(x)

(c) a monotonia de w

(
(
(

)

)

d) lim, .+ w(z)

(6) Tim, - ()
)

(f) se m(f~'({a}) = 0 implica que w é continua em a.
2) Seja pu: P(R) — |0, +o00] a aplicacao dada por
(2) Seja pu: P(R) — [0, +o0] a aplicag p
p@ =0, u®) =2 uX)=1 se XePR)\{lR}

Mostre que p é uma medida exterior sobre R e que os Unicos con-

juntos mensuraveis sao @ e R.

(3) Mostre que se pu1, 1o sdo medidas e o, f > 0, entdo p = apy + Bue

também é uma medida.
(4) Para a € R", A € P(R"), considere a medida de Dirac

1, ac A

Prove que:

(a) 04 é uma medida em R™.

(b) [ 9 dda = p(a) onde ¢ é uma fungao simples.
(¢) Jgn fdda = f(a) onde f > 0.



